Equations fonctionnelles

Groupe B

1 Introduction(Entrée)

Exercice 1
Déterminer toutes les fonctions f de R dansR telles que pour tous réels z et y :

flz+y)=fx)+y

Exercice 2
Trouver toutes les fonctions f : RB8R telle que pour tout z,y € R

fla=fy)=1-z-y

Exercice 3
Soit a € R. Déterminer toutes les fonctions f de R dans R telles que pour tous réels x et y distincts :
f@) = 1) _
r—Yy
2 Plat
Exercice 1

Déterminer toutes les fonctions f de R dans R telles que pour tous réels x et y :

f@)fy) = flzy) +z+y

Exercice 2
Déterminer toutes les fonctions f de R+ dans R+ telles que pour tous réels z et y strictement positifs :

(@ +y)f(yf () = 2°(f(z) + f(y))

Exercice 3
Trouver toutes les fonctions f : R — R telles que pour tous réels x et y,

[+ +y—1)=f(z) +y

Exercice 4
Pour les solutions des équations fonctionnelles ci dessous lesquelles sont injectives ou surjectives.

L f(E(X)-1)=x+1.
2. f(2x+£@By)) =f (x) +yb5.
3. E(E() - £) = xE (x-y).
4 EEC)+ () - F (- (y) = 2x + By



Exercice 5
Déterminer toutes les fonctions f de R dans R telles que pour tous réels z et y,

fUff@) + f(fw) = fly) +z
Exercice 6
f(f(x) +9y) = f(y) + 9z + 24y

Exercice 7
Trouver toutes les fonctions f : R — R telles que, f (x2 + f (y)) =y + (f (x))2 pour tous x, y R.

Exercice 8
Trouver toutes les fonctions f : R — R telles que,

fle+fy) = fl@)+y

3 Dessert

Exercice 1
Déterminer les fonctions f : R — R telles que

Exercice 2
Déterminer les fonctions de f : N — N telles que f(f(n)) =n+1

Exercice 3
Trouver toutes les fonctions f : N — N, telles que

fln+1) > f(f(n))
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